Pisemka z Teorie ¢isel a RSA, 17. kvétna 2007

1. ptiklad (5 bodu)
Najdi (n&jaky) primitivni prvek modulo 17.

2. priklad (5 bodi)
Najdi vSechna Feseni kongruence z# =1 (mod 17).

3. priklad (7 bodi)
Definuj prvocinitele v (obecném) oboru integrity. RozloZ 21 —124 v Z[i] na sou¢in
prvocinitel.

4. priklad (7 bodi)

Uvazujme okruh Z[v/—=2] = {a + bv/~2,a,b € Z} s normou definovanou N (a +
bv/—2) = a® + 2b%. Doka?, 7e tato norma je euklidovska (to, Ze jde o normu,
dokazovat nemusis).

5. pfiklad (7 bodi)
Najdi viechna celo¢iselna Feseni rovnice 23 = y2 + 2 (mfizes predpokladat, 7e
plati tvrzeni 4. pfikladu, i pokud jsi je nedokazal).

6. priklad (5 bodi)
Vyjadri \/g ve tvaru retézového zlomku.

7. piiklad (5 bodd)
Uréi, kolik ma kongruence z2 = 43 (mod 83) feseni.

8. priklad (5 bodu)

Uréi vSechna redlna ¢isla, ktera jdou vyjad¥it fetézovym zlomkem tvaru [k, 2, ... ]
(k € Z; misto ... je vidy libovolna (kone¢nd nebo nekonecnd, ale neprazdnd)
posloupnost pfirozenych ¢isel).

K ziskani zapoctu je potieba aspon 25 bodi. Preji hodné Stésti a hodné zabavy
pii FeSeni.



